A-S: 2004-2005

Series: 4

EXERCICE N°1
Pour x réel exprimer en fonction de cOs X et sin X chacun des
réels suivants:

A= cos( g X) + cos (21 - X) + sin(x -17) + cos( 1T - X)

B= cos( 5?7[- X) + sin(-x +3xn)+ sin (7w + X)
3n . 17m T
C=cos( ——-x )+ sin( —- x) -cos( —- X
( 5 ) ( 3 ) ( 3 )
D= cos( 377t+x)+c:os(3n+x)+sin(x +5m) + sinx

E=cos( - X) + co s(X +g)+ sin (g—x)

3n 17n , o
F=cos( —— X Cos( — - X) - SsIn —=- X
(2 ) + cos( 3 ) (3 )

Exercice N°2
1- Montrer que pour tous x et y réels on a :
cos(x+y)+cos(x-y)=2cosxcosy

2- En déduire que pour tout x réel on a :
cosx+cos(x+27”)+cos(x-2T7z)=0

EXERCICE N°3
Pour x réel tel que:
1+sn2x #0,cos 2x #0et cosx + sinx =0

m m PR | S
2- Pour X = 8 et sans calculer cos 8 et sin( g) déduire

que: cot g(%)=1+x/§

3- Transformer alors en r cos( X —@ ) L'expression:

(1+\/§)cos X + sin X
EXERCICE N°4

3
1- Pour x réel tel que —TT< X <0 et cos( 2x ) = 1

calculercos X ,sin x et tgx
'IT T
2- On pose A= cos( i 2x ) + cos( 5 +2x )

exprimer A en fonction decos X et sin X
2sin X + sin 2x

2sin X —sin 2x '

3- Pourx# kt,ke Z .On pose B=

montrer que B=tg 2( % )en déduire tg (%)

4- Soit f(x)= -1++/3 cos 2x — sin 2x

a) Transformer V3 cos2x —sin2x en rcos(2x—¢)

b) Montrer alors que f(x)=1-4sin2(x+%) déduire sin (%)

I~ Montrer que co§2x _ 1-sin 2x _cosx - s! n x EXERCICE N°5 , | |
1+ sin 2x Ccos 2X COS X + Sin X 1- Montrer que pour tout x réel on a : 4sinxcosx cos2x=sin4x
L T 271
2- En déduire cos —cos— =1
5 5 4
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i 3n
3- A l'aide de 2- Montrer que : cos §+ cos ? =

N |—

- T 2n
4- Veérifier que cos g-cos?:

N[~

T 27
5- Calculer les valeurs de cos get cos?

Exercice N°6

1- Montrer que cos*x= 3 + 1 COS2X+ 1 cos4x

8 2 8

4T 3 JIJr_3
- =t =4 L=
2- Montrer que cos g TCOs “gmFcos "gm=5

z_\3

1- Sachant que cos donner la valeur de cos % et t92”—4

6 2 12
2- Montrer que t92%+t9251—72[ =14

Exercice N°7

- —sin Z-sin ZX -B=cos 2% Ar ., b1
1- Calculer A smlzsln12 ;B=cos 5 +cos 7 cos 7

2- Montrer les égalités suivantes

a) 4sinxsin(x+% )sin(x+27” )=sin3x

b) £082x—C084xX _tg3xtgx
cos2x+cosdx
Exercice N°8

Soient S=cos(2?”)+cos(4?”) et S’=cos(3T” )cos(%)

1- Calculer ZSsin(%) en déduire les valeurs de S et S’

1

2
4 )

déduire cos( 5

2- Montrer que cos(z?”)cos(‘%)= -

3- Soient P;= cos(%)cos(z?”) et Q= sin(%)sin(z?”)
Calculer P;Q; et en déduire la valeur de Py

4- Soient P,= cos(%)cos(%)cos(%) et

Q,= sin(%)sin(zT”)sin(?’T”)

Calculer P,Q, en déduire la valeur de P,
Exercice N°9
1- Montrer que pour tout x réel on a :

COSX + /3 sinx :2cos(x-%):23in(x+%)
- A i . 5_n i E = L
2- Déduire alors que :cos( ) )+J§sm( ) ) =2cos( 18 )

3- Déduire donc ;+i:

in2n sn
sinjg C0S7g

4- Soit f(x)=1+cos2x+ V3 sin2x
a) Vérifier que f(x)=2cos2x+2 /3 cosxsinx

b) Montrer alors que f(x)=4cosxsin(x+%)

c) Calculer de deux maniéres f(% ).Déduire alors cos%

1+cos2x

5- Pour xeFLO|-{ 0} on considére g(x)=
jjzl {6} 9(x) 1+cost+\/§sin2x

a) Montrer que g(x)= —C0SX__
Zsin(x+%)

b) Calculer de deux maniéres g(-%).Déduire que

cotg(%)=2+\/§
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